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NoME: INSCRICAO:

1. Seja V C R"™ um subespaco vetorial proprio. Prove que intV = ().

2. Sejam { X },ey uma familia enumeravel de subconjuntos fechados de R™. Prove que se intX; = ()
para todo j € N, entdo int <U]EN Xj> = 0.

3. Prove que ndo existe uma funcdo f : R? — R injetiva e de classe C'. E uma funcao continua
e injetiva f : R?> — R, existe? Justifique sua resposta.

4. Sejam F,G : R? — R funcoes de classe C! e tais que

a(Fv G) 2
———= =0, em R".
d(z,y)

F oF )
%(9507340) # 0 ou a—y(ﬂfojyo) # 0. Seja

20 = F(x0,90). Prove que existe uma vizinhanga I de zy e uma fungao ¢ : I — R tal que
G(z,y) = o(F(z,9)).

5. Enuncie os teoremas da funcao inversa e da funcao implicita e prove que estes sao equivalentes.

Suponha que em um ponto (zg,yo) € R? temos que

6. Se X C R™ tem medida nula, entao para todo Y C R", o produto cartesiano X x Y tem medida
nula em R™*",

7. Seja @ € R™ um retangulo fechado. Prove que toda funcao f : ) — R continua é integravel.

8. Sejam u,v : U — R funcoes de classe C? definidas num aberto U C R™. Sejam D C U um
dominio compacto com fronteira regular. Aplicando o teorema da divergéncia ao campo de
vetores F' = u - Vv obtenha a primeira formula de Green:
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Bom Desempenho!



